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แนวขอ้สอบ TCAS 62   
 

1. ตอบ  5     

 วิธีท ำ 

 ข้อควำม (ก.) 
  

 

 

 

 

 

 ข้อควำม (ข.) ให้  A    1,2 , B 2,3   

  A B   1  ดังนั้น   P(A B) , 1    

  P(A)        , 1 , 2 , 1,2   และ 

  P(B)        , 2 , 3 , 2,3   ดังนั้น     P(A) P(B) 1 , 1,2   

      P(A) P(B) P(A B)       ข้อความ ข. ผิด 

 ข้อควำม (ค.) ก าหนดว่า  (A B) C   = A (B C)   

  

 

 

 

 

 

 

  จะเป็นจริงเมื่อ 

 

 

 

 

 

 

 

 

(A – B) – C  A – (B – C)  

  ข้อความ ก. ผิด 
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  เนื่องจาก เซต A  และ  เซต C 

  

 

 

 

 

  พบว่า A C   ข้อความ ค. ผิด 

 

  

2. ตอบ  3 

 วิธีท ำ 

 ให ้ B : อ่านหนังสือ  ,  G : เล่นเกม  ,  S : ดูละคร 

  ให้ a, b และ c คือจ านวนสมาชิกบริเวณดังแผนภาพ 

  เพราะว่า  n(B G S) n n (B G S)       

  n(G) (30 a b) b (35 b c) 80 0          

  50 30 a b b 35 b c 80         

    a b c 35    

 

 

 

 

    ชอบท ากิจกรรมยามว่างเพียงอย่างเดียวเท่านั้น 

   80 15 35 30     คน 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

n(U) = 80 

n(U) = 80 

(U)  
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3. ตอบ  2 

 วิธีท ำ  

 พิจำรณำ (ก.) 
  (p r)  ( p r)   

   (p r)   (p r)   

 สมมติ ให้เป็นเท็จ 

     
 

 

 

 

 

   แสดงว่าข้อนี้เป็นสัจนิรันดร์ (ก.) ถูก 

 พิจำรณำ (ข.) สมมติให้เป็นเท็จ 

    

  

 

 

 

 

  พบว่าขัดแย้ง แสดงว่าข้อนี้เป็นสัจนิรันดร์ (ข.) ผิด 
 พิจำรณำ (ค.)  เมื่อ ( p r) r F    

 พิจำรณำ กรณี 1 

         

 

 

  

 

   

  พบว่าขัดแย้ง แสดงว่ากรณี 1 เป็นไปไม่ได ้
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 พิจำรณำ กรณี 2   

     

 

 

 

 

 

 

 

  ดังนั้น     p r F    (ค.) ถูก 

   

 

4. ตอบ  2 

 วิธีท ำ 

 x (0, ) 0 x       

 2 2 2
sin x

cos x cos x cos x sin x

sin x

1 1
(tan x) (tan x) (tan x) 1

tan x (tan x)

 
     
 

 

 แยกได้เป็น 3 กรณี คือ 

 กรณีที่ 1 0a 1  เมื่อ a 0  จะได้ว่า 2 2cos x sin x 0 1 sin x sin x 0       

  2 1 5
sin x sin x 1 0 sin x

2


      

  1 5 1 5
sin x ,

2 2

 
  

  จะพบว่าไม่มี x ท่ีสอดคล้องกับสมการเพราะ 0 x    ท าให้ sin x 0  เสมอ 

 กรณีที่ 2 n(1) 1  จะได้ว่า tan x 1 x
4


    

 กรณีที่ 3 (–1)
จ านวนคู่ 1  จะได้ว่า 3

tan x 1 x
4


     

   น า 3
x

4


  แทนค่าลงใน 2 2 3 3 1 2

cos x sin x cos sin
4 4 2 2

 
      

  ซึ่งไม่ใช่จ านวนคู่ จึงไม่มี x ท่ีสอดคล้องกับสมการ 

 จากทั้ง 3 กรณี จะได้ว่า x A
4 4

  
    

 
   n(A) 1n(P(A)) 2 2 2    

ใช้ไม่ได้เพราะ  

T F 

 
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5. ตอบ  5 

 วิธีท ำ 

 x arctan3  จะได้ tan x 3  

 tan(x y)  
tan x tan y 3 tan y

33 33 33
1 tan x tan y 1 3tan y

 
    

 
 

   3 tan y  
3

33 99 tan y 100 tan y 30 tan y
10

       

  
2

2

9
1

1 tan y 91100cos 2y
9 1091 tan y 1

100




  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



หน้า 6 
         

                        ใช้เวลา 3 ช่ัวโมง 
    

                                                                                                                                     

 
 

รหัสวิชา 71 ความถนัดทางคณติศาสตร์ PAT1 
แนวข้อสอบ TCAS 62 

6. ตอบ  1 

 วิธีท ำ  u v  (a b) (a b)     

    a a a b b a b b         

    0 a b (a b) 0       

    2(a b)   

   | u v |  | 2(a b) |   

    2 | a b |   

    2 | a || b |sin   

    22 | a || b | 1 cos        * 

    

2
a b

2 | a || b | 1
| a || b |

 
    

 
 

    

2
a b

2(2)(2) 1
2 2

 
    

 
 

    
216 (a b)

8
16

 
   

    
216 (a b)

8
4

 
   

    22 16 (a b)    

   *  a b  | a | | b | cos     

    cos  
a b

| a || b |


  
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7. ตอบ  2 

 วิธีท ำ 

 ก. sin(A B)

sin(A B)




 sin Acos B cos Asin B sin A sin B

cos B cos A
sin C sinCsin(180 C)


  


 

   
2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2

2

a c a b b b c a c a b b c a

c 2ca c 2bc 2c

           
     

      

 

   
2 2 2 2

2 2

2a 2b a b

2c c

 
    ข้อ ก. ถูก 

 ข. cosecA(sin BcosC cosBsinC)  cosecAsin(B C) cosecAsin(180 A)     

   cosecAsin A 1    ข้อ ข. ผิด 

 ค. 2 2b cos2A a cos2B  

   2 2 2 2b a 2 (bsin A) (a sin B)    
 

 

   2 2b a 2(0)   , จากกฎของ sine จะได ้

   2 2b a     ข้อ ค. ถูก 
 

 

8. ตอบ  1 

 วิธีท ำ จาก รวม 1 1 2 2 3 3 4 4

1 2 3 4

N N N N

N N N N

      


  
 

    40 36 44 32 48 35 48 29

40 44 48 48

      


  
 

    32.89  
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9. ตอบ  3 

 วิธีท ำ 

 จากโจทย์ x 
1

1 a



 x xa   1  x 1

a
x


   

  y 
1

1 b



 y yb   1  

y 1
b

y


   

   
2 2 1

1 ab a b ....
1 ab

   


 
1

x 1 y 1
1

x y


   

   
  

 

   
1

xy (xy x y 1)

xy


   

 

  
xy

x y 1


 
 

 

 

10. ตอบ  4 

 วิธีท ำ 

 สมกำรพำรำโบลำ P : 2 2 2 2y 4x 4y 16 0 y 4y 2 4x 16 2           

  2(y 2) 4(x 3)    (เปิดขวา) 

  จุดยอด คือ A(3,2)  และ P P4c 4 c 1     F(4,2)  

  เพราะว่าเส้นลาตัสเรกตัมเป็นแกนเอกของวงรี 

   แสดงว่า จุดศูนย์กลางวงรี คือ จุดโฟกัสของพาราโบลา P 

   และจะได้ว่า Pa 2c 2   และ b 1  

   
2 2(x 4) (y 2)

E : 1
1 4

 
   

   2 2E : 4(x 8x 16) (y 4y 4) 4       

   2 2E : 4x y 32x 4y 64 0       
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11. ตอบ  5 

 วิธีท ำ 

 ให ้ nS  เป็นจ านวนลูกปัดที่น ามาร้อยเป็นสร้อยคอท้ังหมด n เส้น 

  32S  เป็นจ านวนลูกปัดที่น ามาร้อยเป็นสร้อยคอท้ังหมด 32 เส้น 

  nS  5 7 10 14 .............      

  nS  (4 1) (4 3) (4 6) (4 10) .............          

    4n 1 3 6 10 .............       

   
1 2 2 3 3 4 4 5 n(n 1)

4n ....
2 2 2 2 2

     
       

 
 

   
n

i 1

i(i 1)
4n

2


    

   
n n

2

i 1 i 1

1
4n i i

2  

 
     

 
 

  nS  
1 n(n 1)(2n 1) n(n 1)

4n
2 6 2

   
   

 
 

  32S   
1 (32)(33)(65) 32(33) 1

4(32) 128 11,440 528
2 6 2 2

 
      

 
 

   6,112  

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

n พจน์ 
n พจน์ 

n พจน์ 
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12. ตอบ  2 

 วิธีท ำ  

 จากโจทย์ f (0)  f (1) f (2)   

 กรณ ี1  : f (0) f(1) f(2)   เลือกสมาชิกจาก B มา 3 ตัว 

  ท าได้  8

3
 
 
 

 วิธี 

 กรณ ี2  : f (0) f (1) f (2)   เลือกสมาชิกจาก B มา 2 ตัว 

  ท าได้  8

2
 
 
 

 วิธี 

 กรณ ี3  : f (0) f (1) f (2)    เลือกสมาชิกจาก B มา 2 ตัว 

  ท าได้  8

2
 
 
 

 วิธี 

 กรณ ี4  : f (0) f (1) f (2)   เลือกสมาชิกจาก B มา 1 ตัว 

  ท าได้  8

1
 
 
 

 วิธี 

  รวม 4 กรณีได้  8 8 8 8

3 2 2 1
       

         
       

 

     =  
9 9 10

3 2 3
     

      
     

 วิธี 

 n n n 1

r r 1 r 1

       
              

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

มาจากสูตร 
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13. ตอบ  3 

 วิธีท ำ 

 พิจำรณำ (ก.) จาก    iy  i3x   โดย iy  คือข้อมูลชุดท่ี 2 

     yMed  x3Med   

  ถ้าข้อมูลชุดที่ 1 i(x )  ทุกตัวเป็นจ านวนจริงบวก 

  จะได้ว่า xMed  เป็นจ านวนจริงบวกด้วย 

  และ x3Med 0   ดังนั้น yMed 0  

    x yMed Med   (ก.)  ถูก 

 พิจำรณำ (ข.) โดยปกติ  M.D. 0  โดยสามารถเป็นศูนย์ได้ในกรณี ข้อมูลเท่ากันทุกตัว 

  ดังนั้นในกรณี   1 2 3 nx x x ... x    xM.D. 0   

 และได้ว่า 1 2 3 n3x 3x 3x ... 3x        yM.D. 0   

  ในกรณีนี้ y xM.D M.D.   (ข.)  ผิด 

 พิจำรณำ (ค.) ในท านองเดียวกับการพิจารณา (ข.) คือโดยปกติ 0   โดยสามารถ 

 เป็นศูนย์ได้ในกรณี ข้อมูลเท่ากันทุกตัว 

  ดังนั้นในกรณี  1x 2 3 nx x ... x    x 0    

 และได้ว่า 1 23x 3x   3 n3x ... 3x     y 0    

  ในกรณีนี้  x y 0    

  และจะได้ว่า   x

x





y

y

0


 


  

  สัมประสิทธิก์ารแปรผันของข้อมูลท้ัง 2 ชุดเท่ากัน (= 0)   (ค.)  ผิด 
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14. ตอบ  2 

 วิธีท ำ จาก 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2a b c 0 b c a , c a b , a b c              

 ดังนั้น 
2 2 2

2 2 2

2 2 2

b c ab ac a ab ac

ab c a bc ab b bc

ac bc a b ac bc c

 

  

 

 

 
a b c

abc a b c

a b c



 



  (จากการดึง a, b, c เป็นตัวร่วมจากแถวท่ี 1, 2, 3) 

  2 2 2
1 1 1

a b c 1 1 1

1 1 1



 



 (จากการดึง a, b, c เป็นตัวร่วมจากหลักท่ี 1, 2, 3)  

  2 2 2a b c (4)  จะได้ว่า k 4   2k 1 17   
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15. ตอบ  4 

 วิธีท ำ 

 วงกลม C : 2 2x y 10x 8y 25 0      

 จุดศูนย์กลางวงกลม คือ ( 10) 8
, (5, 4)

2 2

   
  

 
 

 รัศมี 2 2r 5 ( 4) 25 4      

 ไฮเพอร์โบลำ H : ศูนย์กลางอยู่ท่ีจุด C แกนสังยุคขนานแกน x 

    แสดงว่าแกนตามขวางขนานแกน  
    มีจุดยอดอยู่บนจุดปลายเส้นผ่านศูนย์กลางวงกลม 

    ดังนั้น a r 4   

    แกนตามขวางของไฮเพอร์โบลาอยู่บนเส้นตรง x 5  

    ดังนั้น ท่ีจุดโฟกัสมีค่า x 5  

    แทน x 5  ใน x y 7 0 y 2        F(5,2)  

    จะได้ c 6 , 2 2 2 2 2 2b c a b 6 4 20       

    
2 2(y 4) (x 5)

H : 1
16 20

 
   

 คูณตลอดด้วย 80 : 2 25(y 8y 16) 4(x 10x 25) 80       

  2 25y 4x 40x 40y 100 0      

   2 2H : 4x 5y 40x 40y 100 0      

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

y  ไฮเพอร์โบลาลู่ตามแกน y 
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16. ตอบ  4 

 วิธีท ำ 

33 4 2

4 3x a

2a x x a a x
lim

a ax

 


 

0

0
  

  ใช้โลปิตาล ต่อ จะได้ 

  
5 11

3 4 3 32

1 3x a
4 4

(2a x x ) a x
lim

a a x


 



  

  

5 21

3 4 3 3 3 32

1 1x a
4 4

1 1
(2a x x ) (2a 4x ) a x

2 3lim
3

0 a x
4



 

  





 

  

5 21

4 4 3 3 3 32

1 1

4 4

1 1
(2a a ) (2a 4a ) a a

2 3

3
a a

4





  





 

  

1

4 32
1 1 1

(a ) ( 2a ) a a a
162 3 3 a

3 3 9

4 4


   

  

 
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17. ตอบ  3 

 วิธีท ำ 

 พิจำรณำ (ก.) 
  a (b c)   a (2b c)    2a (2b c) 2a 2b c       

  (a b) c   (2a b) c    2(2a b) c 4a 2b c       

  a (b c)   (a b) c     เท็จ  (ก.)  ผิด 

 พิจำรณำ (ข.) 
  a (b b)   a (2b b) a b       (ข.)  ถูก 

 พิจำรณำ (ค.) 
  (1 2) (3 4) (2(1) 2) (2(3) 4) 0 2 2(0) 2 2               

  (5 12) 2(5) 12 2      

  (1 2) (3 4) (5 12)       (ค.)  ถูก  
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18. ตอบ  4 

 วิธีท ำ   4, 3, 2, 1, 0, 1, 2      

 เมื่อแทนค่า x โดย x     ใน P(x)  จะพบว่า 

 P( 4) T , P( 3) T , P( 2) T , P( 1) T , P(0) T , P(1) T           และ P(2) T  

 ดังนั้น x[P(x)] T   และ x[P(x)] T   

 และเมื่อแทนค่า x โดย x     ใน Q(x)  จะพบว่า 

 Q( 4) T , Q( 3) T , Q( 2) T , Q( 1) T , Q(0) T , Q(2) T           แต่ Q(1) F  

 ดังนั้น x[Q(x)] F   และ x[Q(x)] T   
 หากน้องไม่ชอบการแทนค่าสามารถท าได้อีกวิธีโดยการแก้อสมการ 

 โดยพิจารณา P(x) | x 2 | | x 4 | | (x 2) (x 4) |         

 

 จาก | a | | b | | a b |     หมายถึง 

  | a | | b | | a b |     เพราะ  | a | | b | | a b |    เป็นไปไม่ได้ 

 และ | a | | b | | a b |     จะได้ว่า a b 0   ดังนั้น 

 จาก (1) ได้   | x 2 | | x 4 | | (x 2) (x 4) |        

    (x 2) (x 4) 0     

  

 

  
  เราจะพบว่า ทุก x     เป็นสมาชิกของ [ 4, 2]  

 ดังนั้น ทุก  x     จะท าให้ P(x)  เป็นจริง 

 จึงได้ว่า x[P(x)] T   และ x[P(x)] T   

 พิจารณา  2 2Q(x) | x 2x | | 3x 6 | | x 5x 6 |        

   2 2| x 2x | | 3x 6 | | (x 2x) (3x 6) |        

 ในท านองเดียวกับ P(x)  

  

 

 

 

U 

U 

U 

(1) 

 

U 

U 

(2) 
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 จาก (2) ได้  2 2| x 2x | | 3x 6 | | (x 2x) (3x 6) |        

     2(x 2x)(3x 6) 0    

    (x)(x 2)(3)(x 2) 0    

 น า 3 หาร 

      2(x)(x 2) 0   

    2(x) (x 2) 20 (x 2) 0     

      x 2 0     

      

 

   

       ช่วงค าตอบ   ( , 0] 2    

  เราจะพบว่า มีเพียง x 1  เท่านั้นท่ีไม่ได้เป็นสมาชิกของ  ( , 0] 2   

  จึงได้ว่า x[Q(x)] F  และ x[Q(x)] T   

 พิจำรณำ (ก.) x[ P(x)] x[ Q(x)]    

    x[ Q(x)] x[ P(x)]     

    x[Q(x)] x[P(x)] T     

 

    ดังนั้น (ก.) ถูก 
 พิจำรณำ (ข.)  เราพบว่าทุก x ใน    ท าให้ P(x) T  

 ดังนั้น        x [Q(x) P(x)] T    

   x 4   Q( 4) T T    

   x 3   Q( 3) T T    

         

   x 2  Q(2) T T   
   ดังนั้น (ข.) ถูก 

 พิจำรณำ (ค.)  พบว่า  x[P(x)] x[Q(x)] F    

 

   ดังนั้น (ค.) ถูก 
 

F T 

U 

T F 
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19. ตอบ  2 

 วิธีท ำ จากโจทย์ ได้ว่า 

   
 
  
    
 

   x  22, y a b 2, x 6, xy b 8          และ N 4  

 จาก  y 2x 1   

   y  
4

i 1
2x 1


     

   y  2 x (4)(1)    

  a b 2   2(2) 4   

  a b  2  

 น า x คูณ (1) 

   xy 22x x   

  xy  22x x    

  xy  22 x x    

   b 8  2(6) 2   

   b 2  

     แทน  b 2  ใน (2) 

    ได ้ a 0  

 ดังนั้น 2a b 2(0) 2 2    

 

 

 

 

 

 

 

x –1 0 1 2 

y – 4 a b 2 

2x  1 0 1 4 

xy 4 0 b 4 

(1) 

(2) 
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20. ตอบ  1 

 วิธีท ำ x 

ax
a

ax x 1
(fof )(x) f (f (x)) f

axx 1
1

x 1

 
 

   
    

     
 

 

   x 

2a x

x 1
ax (x 1)

x 1


 



 

   

  x 
2a x

(a 1) x 1


 
 

 2(a 1)x x  2a x  

     2 2(a 1)x (1 a )x 0     

   สมการก าลังสองนี้จะให้ค าตอบ (x) มากกว่า 2 ค าตอบ เมื่อ ส.ป.ส. หน้า 2x และ 

   ส.ป.ส. หน้า x เป็นศูนย์ (เมื่อ ส.ป.ส. หน้า 2x และ ส.ป.ส. หน้า x เป็นศูนย์ จะได้  
   20 x 0 x 0     ซึ่งทุกค่า x โดย  x R 1    จะท าให้สมการเป็นจริงท้ังหมด) 

   ดังนั้น a 1  0  และ  21 a  0  

    a 1     2a  1  

       a  1, 1   

     a 1   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



หน้า 20 
         

                        ใช้เวลา 3 ช่ัวโมง 
    

                                                                                                                                     

 
 

รหัสวิชา 71 ความถนัดทางคณติศาสตร์ PAT1 
แนวข้อสอบ TCAS 62 

21. ตอบ  5 

 วิธีท ำ พิจารณาเงื่อนไขหลัง log พบว่า 

  3x 8 0   และ 2x 4x 4 0    และ  x 58 0   

  3x 8    2(x 2) 0   

 

 

 ดังนั้นจะได ้    

 จากโจทย์ 
1

3 2 2
0.2 0.2 0.2log (x 8) log (x 4x 4) log (x 58)       

  3
0.2 0.2 0.2log (x 8) log x 2 log (x 58)      

  
3

0.2

x 8
log

x 2

 
   

 0.2log (x 58) , x 2 x 2      เพราะ x 2   

  
3x 8

x 2




 x 58   

  
2(x 2)(x 2x 4)

x 2

  


 x 58   

  2x 2x 4   x 58   

   2x 3x 54   0  

  (x 9)(x 6)   0  

  

 
 

 น าค าตอบไป Intersect กับเงื่อนไข (1) 

  

   x [9, )   

 

  

  
 

 

 

 

 

 
  

 (1) 
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22. ตอบ  1 

 วิธีท ำ จาก y 
2x 9

(x 1)(x 3)




 
 

 จะได้ว่า (x 1)(x 3) 0    

    x 1, 3   

      rD   R 1, 3   

  ดังนั้น A  R 1, 3   

 พิจำรณำ rR  y 
2x 9

(x 1)(x 3)




 
 

   y 
(x 3)


(x 3)

(x 1) (x 3)



 
 

   y 
x 3

, x 3
x 1


 


 

  จาก y x 3

x 1





 

   y(x 1)  x 3   

   xy y  x 3   

   xy x  y 3   

   x(y 1)  y 3   

    x 
y 3

y 1





 

  ดังนั้น  y 1  

 และจากเง่ือนไข  x  3  

 ดังนั้น y เมื่อ x 3  จะไม่มี 

  จาก  y x 3

x 1





 เมื่อ  x 3  ได้ 3 3

y 3
3 1


 


 

  ดังนั้น  y 3  

     rR   R 1, 3   

 

 

 

 

เงื่อนไขจาก  

ซึ่งโดนตดัทิ้งไป 
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   ดังนั้น   B  R 1, 3    

   และได้ว่า  A B   

  จ านวนสมาชิกท่ีเป็นจ านวนเต็มของ A B 0   

 

 

23. ตอบ  1 

 วิธีท ำ 2 2x 2x 1 x 2x 1(2 3) (2 3)       4 2 3

2 3 2 3


 

 
 

  
2

2 x 2x 1
x 2x 1 1(2 3) (2 3)

 
     

 
 4(2 3)   

   

2 2x 2x 1 x 2x 1(2 3) (2 3)

(2 3) (2 3)

     


 
 4(2 3)

(2 3)





 

     2 2x 2x (x 2x)(2 3) (2 3)      4  

 ให ้ 2x 2xM (2 3)    จะได้ 1
M 4

M
   

  2M 4M 1   0
4 16 4

M 2 3
2

 
     

  2x 2x(2 3)   2 3 , 2 3    

  2x 2x  1 , 1   

 กรณี 1 2x 2x  2 2 4 4
1 x 2x 1 0 x

2

 
        

    x 1 2 , 1 2    

 กรณี 2 2x 2x  2 21 x 2x 1 0 (x 1) 0          

    x 1  

  ดังนั้น A  1 2 , 1 2 , 1     

   n(A)  3   n(A) 3n(P(A)) 2 2 8    

 

  

 

 

 



หน้า 23 
         

                        ใช้เวลา 3 ช่ัวโมง 
    

                                                                                                                                     

 
 

รหัสวิชา 71 ความถนัดทางคณติศาสตร์ PAT1 
แนวข้อสอบ TCAS 62 

24. ตอบ  2 

 วิธีท ำ  จาก 1f (2x 1)   6x 1   

  2x 1  f (6x 1)   

   f (6x 1)  2x 1   

  ให ้ A 6x 1   

   x 
A 1

6


  

 แทน A 1
x

6


  ใน (1), f (A)  

A 1
2 1

6

 
  

 
 

  แทน x ใน A  f (x)  
x 1

2 1
6

 
  

 
 

       
x 2

3


  

    gof (x)  g(f (x))  

    x 2
g

3

 
  

 
 

    

2

2

x 2
1

3

x 2
1

3

 
 

 


 
 

 

 

    

2

2

(x 4x 4) 9

9

(x 4x 4) 9

9

  


  

 

    
2

2

x 4x 5

x 4x 13

 


 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(1) 

 

    
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25. ตอบ  5 

 วิธีท ำ 

 พิจารณา A แบ่งกรณีโดย 

 

 กรณีที่ 1 

   x (4 2x)    (x 1) 1    

   3x 4  x  

    2x  4  

   

    x (2, )   

 กรณีที่ 2 

   x (4 2x)   (x 1) 1    

  4 x  x  

   4  2x  

   

    x [ 1, 2)   

 กรณีที่ 3 

   x (4 2x)   (x 1) 1     

  4 x  x 2    

    6  0  

   

    x ( , 1)    

 ดังนั้นช่วงค าตอบของอสมการนี้  ( , 1) [ 1, 2) (2, )        

   ( , 2) (2, )     

    A  R 2   

   และจะได้ว่า A  2  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
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 พิจารณา B | x 2 | 3   

   3 x 2 3     

 บวก 2 1 x 5    

     B ( 1, 5)   

 ดังนั้น   B A ( 1, 5) 2 ( 1, 2) (2, 5)        

 และพบว่า  ( 1, 2) (2, 5)   ไม่ได้เป็นสับเซตของข้อใดเลย ตั้งแต่ค าตอบที่ 1 ถึงค าตอบท่ี 4 
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26. ตอบ  3 

 วิธีท ำ 

 พิจำรณำ (ก.) 1 1

| a | b
  

  เมื่อ b 0  น า | a | b  คูณ 2 ข้าง (| a | b 0)   

   1
| a | b

| a |
  

1
| a | b

b
   

    b | a |  

  แต่เมื่อ b 0  น า | a | b  คูณ 2 ข้าง (| a | b 0)   

   
1

| a | b
| a |


1
| a | b

b
   

     b | a |    

  จึงพบว่า (ก.) ผิด เพราะในกรณี b 0  จะได ้

     b | a |   (หรือ | a | b ) 

  เช่น a 2, b 3    

   1 1

| 2 | 3



 แต่ | 2 | 3   

 พิจำรณำ (ข.) 1 1

a | b |
  

  เมื่อ a 0  น า a | b |  คูณ 2 ข้าง (a | b | 0)  

    1
a | b |

a
  1

a | b |
| b |

   

    | b | a  

  และเมื่อ a 0  น า a | b |  คูณ 2 ข้าง  (a | b | 0)  

    1
a | b |

a
  1

a | b |
| b |

   

    | b | a  
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  แต่เราพบว่า ถ้า a 0  แล้วเป็นไปไม่ได้ท่ี 

    | b | a  

 

  ดังนั้น กรณี a 0  จึงไม่เกิดแน่นอน 

  สรุปว่า ถ้า  1 1

a | b |
  แล้ว a | b |  เมื่อ  a , b R 0   จะได้ว่า (ข.) ถูก 

 พิจำรณำ (ค.) จากสูตร 2 2 2 2(a b c) a b c 2ab 2bc 2ca         

 
2

1 1 1

x y y z z x

 
  

   
 

2 2 2
1 1 1 2

x y y z z x (x y)(y z)

     
        

        
 

      2 2

(y z)(z x) (z x)(x y)
 

   
 

   
2 2 2

1 1 1 2(z x) 2(x y) 2(y z)

(x y)(y z)(z x)(x y) (y z) (z x)

    
   

    
 

   
2 2 2

1 1 1
0

(x y) (y z) (z x)
   

  
 

   
2 2 2

1 1 1

(x y) (y z) (z x)
  

  
 

    (ค.)  ถูก 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

บวก ลบ 
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27. ตอบ  2 

 วิธีท ำ 

  ให้ค่า x ท่ีจุด A เท่ากับ a 

  ค่า y ท่ีจุด A (แทน x a ) 

  จะได้ a 7
a 2y 7 0 y

2


      

   a 7
A a ,

2

 
 
 

 

 ให้ค่า x ท่ีจุด B เท่ากับ b ดังนั้น ค่า y ท่ีจุด B (แทน x b ) 

 จะได ้ 3 b
b 3y 3 y

3


       3 b

B b,
3

 
 
 

 

 ท่ีจุด B : 
(1)(2) (2)(a)

b 3b 2 2a (1)
3


     

  

(a 7)
(1)( 3) (2)

3 b 2 3 b 3 a 7 1 b a (2)
3 3


 


            แทน (2) 

ใน (1) :  3b 2 2( 1 b) 3b 2 2 2b b 0           

  B(0,1)  

 แสดงว่า เส้นตรง N คือ เส้นตรงท่ีผ่านจุด (2, 3)  และ จุด (0,1)  

  N

3 1
m 2

2 0

 
  


 

   N : 2x y 1 0    
 

  ระยะห่างจากจุด (0,1)  ไปยังเส้นตรง 
2 2

2(0) (0) 1 1 5
N

552 1

 
  


 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

0 1 
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28. ตอบ  4 

 วิธีท ำ 

 100( 3 i)  
100

2cis
6

 
  

 
 100 100 2

2 cis50 2 cis 16
3 3

  
   

 
 

  100 2
2 cis

3


  100 1002 2 1 3

2 cos isin 2 i
3 3 2 2

   
           

 

  992 ( 1 3 i)    จะได้ a 1 , b 3    

  2 2a b  1 3 4    

 

  

29. ตอบ  2 

 วิธีท ำ จากโจทย์  ให้ ปลูกข้าวโพด x ไร่ 
   ปลูกมันส าปะหลัง y ไร่ 
    และให้ก าไรคือ P(x , y)  

  จะได้สมกำรจุดประสงค์ ดังนี ้
  P(x, y) 5000x 3000y   

  จำกโจทย์ จะได้ ข้อจ ำกัด คือ 

  (1.) x 0 , y 0   

  (2.) x y 10   

  (3.) x y 7   

  (4.) 2000x 1000y 12000           

   (2x y 12)   

  (5.) x 2y 12   
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 วำดกรำฟ 

  

 

 

 

 

 

 

  
 

 

 

 

 

 

  แก้ A จาก 

     x y 7  

   x 2y  12  

  แก้ B จาก 

   2x y  12  

   x 2y  12   

  แก้ C จาก 

     x y 7   

   2x y  12  

 จะได้ว่า P(2,5)  5,000(2) 3,000(5) 25,000     

       P(4,4) 5,000(4) 3,000(4) 32,000 MAX    

       P(5,2)  5,000(5) 3,000(2) 31,000     

 ดังนั้น ก าไรสูงสุด คือ 32,000 (เมื่อปลูกข้าวโพด 4 ไร่ และปลูกมันส าปะหลัง 4 ไร่) 
 

 

 

 

ได้ A(2, 5) 

ได้ B(4, 4) 

ได้ C(5, 2) 
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30. ตอบ  2 

 วิธีท ำ จากเมทริกซ์ A เราน าหลักที่ 2 ไปลบออกจากหลักท่ี 3 

  

x 2x x

det A f (x) g(x) h(x) g(x)

0 1 0

   

 A เป็นเมทริกซ์เอกฐาน แสดงว่า det A 0  

 พบว่าเมื่อหลักท่ี 1 เหมือนกับหลักท่ี 3 แล้ว det A 0 แน่ๆ 

 จะได้ว่า f (x)  h(x) g(x) h(x)    f (x) g(x)   

  h(x)  
23x 2x

(2x 3)
x 2


  


 

23x 2x (2x 3)(x 2)

(x 2)

   



 

  h(x)  
2 2 23x 2x 2x x 6 5x 3x 6

x 2 x 2

     
 

 
 

   h (x)  
2

2

(x 2)(10x 3) (5x 3x 6)

(x 2)

    



 

   h (1)  (3)(13) 2 37

9 9


   
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31. ตอบ  35 

 วิธีท ำ 
1

2 3 2
0.5x 16x 4xlog x 14log x 40log x 0    

  0.5x 16x 4x2log x 42log x 20log x 0    

  2 2 2

2 2 2

2log x 42log x 20log x
0

log 0.5x log 16x log 4x
    

  2 2 2

2 2 2 2 2 2

log x 21log x 10log x

log 0.5 log x log 16 log x log 4 log x
 

  
 0  

  ให ้ 2log x B  จะได้ B 21B 10B
0

B 1 B 4 B 2
  

  
 

   (B 4)(B 2) 21(B 1)(B 2) 10(B 1)(B 4)
B

(B 1)(B 4)(B 2)

        
 

   
 0  

   
2 2 2B 6B 8 21B 21B 42 10B 30B 40

B
(B 1)(B 4)(B 2)

        
     

 0  

   
210B 15B 10

B 0
(B 1)(B 4)(B 2)

   
     

 

   
25B(2B 3B 2)

0
(B 1)(B 4)(B 2)

  


  
 

   5B(2B 1)(B 2)
0

(B 1)(B 4)(B 2)

  


  
 

   B 
1

0, , 2
2

   

  2log x  
1

0, , 2
2

    x 

1

0 222 , 2 , 2


  

       x 
1

1, , 4
2

  

  
1

A 1, , 4
2

 
  
 

 

   M 2, 1, 32  

  ผลบวกสมาชิกในเซต คือ 35 
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32. ตอบ  0.62 

 วิธีท ำ ถ้า a เป็นผลบวกราก และ b เป็นผลคูณราก จะได้ว่าสมการดังกล่าวคือ 

  
2

2 a a 4b
x ax b 0 x

2

 
      

 และ x R  เมื่อ 
2

2 a
a 4b 0 b

4
     

  

   
 
  
 

 

 
    

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

a b 

1 –  

2 1 

3 1, 2 

4 1, 2, 3, 4 

5 1, 2, 3, 4, 5, 6 

6 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9 

7 1 – 10  

8 1 – 10 

9 1 – 10 

10 1 – 10 

จะได ้   

   

    
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33. ตอบ  1 

 วิธีท ำ จาก 
2

2
y

1 x



 พบว่า ถ้า x 0  แล้ว y 0  ด้วยแน่ๆ 

   ดังนั้น  จุดมุมจุดนี้อยู่ใน quadrant ท่ี 1 

   สมมุติจุดมุมจุดนี้มีพิกัดเป็น 
2

2
x ,

1 x

 
 
  

 

   ให ้ A(x)   แทนพื้นท่ีของสี่เหลี่ยมผืนผ้า 

    A(x)  
2 2

2 2x
(x)

1 x 1 x

 
  

   
 

    A (x)  
2

2 2

(1 x )(2) (2x)(2x)
0

(1 x )

 
 


 

    2 2 22 2x 4x 0 x 1 x 1 , 1         

   แต่โจทย์บอกว่า  x 0   x 1  

   ดังนั้น พื้นท่ีสี่เหลี่ยมท่ีมากท่ีสุด 
2

2(1)
A(1) 1

1 1
  


 ตารางหน่วย 
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34. ตอบ  89.5 

 วิธีท ำ เมื่อ Med 40.5   ขอบบนของชั้น 31 – 40 

  จาก “ถ้า คะแนน = ขอบบนของชั้นใด 

    แล้วต าแหน่งของคะแนน = ความถี่สะสมของชั้นนั้น” 

   ต าแหน่งของ Med    ความถี่สะสมของชั้น 31 – 40  

    
200

2
 90 A   

    A 10  

  จาก   N 200  

  จะได้ว่า 90 10 50 B 10 200      

    B 40  

 หำค่ำเฉลี่ยเลขคณิต () (พบว่าตารางมี I เท่ากันทุกชั้น โดย I = 10) 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 เมื่อให้ I = 0 ชั้น 21 – 30   
21 30

a 25.5
2


    

  จาก   fd
a I

N

 
   

 
 

    270
25.5 10

200

 
   

 
 

    39  

 

 

 

 

คะแนน ความถี่(f) d fd 

21 – 30 90 0 0 

31 – 40 10 1 10 

41 – 50 50 2 100 

51 – 60 40 3 120 

61 – 70 10 4 40 

  fd   270 
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 หำ 3Q  ต าแหน่งของ 3

3
Q (200) 150

4
   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 จาก  “ถ้า ต าแหน่งของคะแนน = ความถี่สะสมของชั้นใด 

     แล้ว คะแนน = ขอบบนของชั้นนั้น” 

 พบว่า   ต าแหน่งของ 3Q 150   ความถี่สะสมชั้น 41 – 50  

       3Q   ขอบบนของชั้น 41 – 50  =  50.5 

 ดังนั้น  3Q  39 50.5 89.5    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

คะแนน ความถี่(f) ความถี่สะสม (f) 
21 – 30 90 90 

31 – 40 10 100 

41 – 50 50 150 

51 – 60 40  

61 – 70 10  
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35. ตอบ  25.80 

 วิธีท ำ ปี พ.ศ. 2559 2 100     10   

    

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   จากตาราง A 0.2580 z 0.70    

   ดังนั้นจาก  x
z





 

   
32

0.70
10


    25   

 ปี พ.ศ. 2561 ผ่านไป 2 ปี ข้อมูล(อายุ) ทุกตัวถูกบวก 2 

   ดังนั้น 10   (การบวกไม่ส่งผลต่อการกระจาย) 

     25 2 27     (การบวกส่งผลต่อค่ากลาง) 
    
 

 

 

 

   x 34   จาก  z 
x 




 

    
34 27

10


  

    0.7  

 จากตาราง z 0.7 A 0.2580   (25.80%) 

 ดังนั้น จะมีพนักงานคิดเป็นร้อยละ 25.80 ท่ีมีอายุในช่วง 27 ปี ถึง 34 ปี 
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36. ตอบ  3 

 วิธีท ำ 

 จากโจทย์  แทน x 2  

  f (2) f ( 1)   3  

   แทน x 1   

   
1

f ( 1) f
2

 
   

 
 3   

   แทน x 
1

2
  

  
1

f f (2)
2

 
 

 
 0  

 (1) + (3) – (2) , 

 
1 1

2f (2) f ( 1) f f ( 1) f
2 2

    
         

    
 3 0 ( 3)     

    2f (2)  6  

    f (2)  3  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(1) 

(2) 

(3) 
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4 –1 – 8 

2 – 4 4 

37. ตอบ  9 

 วิธีท ำ สมมุติ 1X  คือ 
a

b

c

 
 
 
 

 จะได้ 
1 0 0 a 1

2 1 0 b 0

2 2 1 c 0

     
     
     
     

 

 จะได ้ a 1 , 2a b 0 , 2a 2b c 0       

 ดังนั้น a 1 , b 2 , c 2     

 สมมุติ 2X  คือ 
d

e

f

 
 
 
 

 จะได้ 
1 0 0 d 2

2 1 0 e 3

2 2 1 f 1

     
     
     
     

 

 จะได ้ d 2 , 2d e 3 , 2d 2e f 1       

 ดังนั้น d 2 , e 1 , f 1      

 สมมุติ 3X  คือ 
g

h

i

 
 
 
 

 จะได้ 
1 0 0 g 2

2 1 0 h 3

2 2 1 i 0

     
     
     
     

 

 จะได ้ g 2 , 2g h 3 , 2g 2h i 0       

 ดังนั้น g 2 , h 1 , i 2      

 และ X 

a d g 1 2 2

b e h 2 1 1

c f i 2 1 2

   
       
       

 

 

   det X 

1 2 2 1 2

2 1 1 2 1 3

2 1 2 2 1

 
        
    

 

 

  3 1 2det (adjX) (det X) ( 3) 9     
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38. ตอบ  28 

 วิธีท ำ พี่กอล์ฟขอทบทวนในเรื่องของจุดที่ฟังก์ชันสามารถหาอนุพันธ์ได้ก่อนนะครับ 

 พิจารณาท่ี x = 1 

 ถ้า f หาอนุพันธ์ได้ที่ x = 1 แสดงว่า 

 1.  f  ต่อเนื่องท่ี x = 1  และ  2.  f (1 ) f (1 )    

 f  :  ต่อเนื่องท่ี x = 1  :  f (1)  
2

x 1

lim (bx 5)


   

    3a(1 ) 1  2b(1 ) 5 a b 6      

 ขณะ 3 2x 1 f (x) ax x f (x) 3ax 1 f (1 ) 3a 1             

 ขณะ 2x 1 f (x) bx 5 f (x) 2bx f (1 ) 2b           

 จาก f (1 ) f (1 ) 3a 1 2b 3a 2b 1          

 จาก (1) , a b 6   แทนใน (2) จะได้ 3(b 6) 2b 1 b 17       

 แทน b 17   ใน (1) จะได้ a 11   

   a b 11 17 28      

 

39. ตอบ  216 

 วิธีท ำ 

 ให ้ x 2 2 2 23 2i (x 3) (2i) x 6x 9 4 x 6x 13 0               

  f (x)  4 3 2x 8x 4x 4x 39      

    
2 2 3 2x (x 6x 13) 2x 9x 4x 39        

 

  
2 22x (x 6x 13) 21x 30x 39        

 

  
221 (x 6x 13) 96x 312       

 

  f (x)  96x 312    

 f (3 2i)  96(3 2i) 312 24 192i       

 จะได้    a 24 , b 192      a b 24 ( 192) 216      

 

(1) 

(2) 

= 0 

= 0 

= 0 
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40. ตอบ  200 

 วิธีท ำ 

 
2 3

6 3 5 6

2

x (10x ) 1
2000x (x 10x 100x ) 2 0 2000x 2 0

10x 1

 
         


 

  

 
6 6

6 6

2 2

x 1000x 1 x 1000x 1
2000x 2 0 2(1000x 1) 0

10x 1 10x 1

    
         

 
 

 6

2

x
(1000x 1) 2 0

10x 1

 
   

 
 

 กรณีที่ 1 6 6 21 1 1 1
1000x 1 0 x x x ,

1000 10 10 10
          ซึ่งใช้ไม่ได ้

 กรณีที่ 2 2 2

2

x
2 0 2(10x 1) x 0 20x x 2 0

10x 1
         


 

  
1 161 1 161 1 161

x ,
40 40 40

     
   

 พิจารณา m n 1 161

r 40

  
  จะได้ว่า m 1 , n 161    และ r 40  

  m n r 1 161 40 200        

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

เป็น  มี  
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41. ตอบ  49 

 วิธีท ำ ให ้ u 
du 1

1 x dx 2 xdu 2(u 1)du
dx 2 x

         

  
2

1
dx

x(1 x)
  

1
2

2

2(u 1)du 2u
2u du c

1(u 1)(u )




   


   

   
2 2

c c
u 1 x

 
   


 

 ดังนั้น 
1

2
k

1
dx

x(1 x)
  2 2 2 21

1
k 21 x 1 k 1 k

   
     

   
 

 จากโจทย์   2
1

1 k



 

3 2 7

4 41 k
  


 

   7 7 k  
1 1

8 k k
7 49

      

   2401k 
1

2401 49
49

 
  

 
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42. ตอบ  373 
 วิธีท ำ 

 
3 1 3 1 ( 3 1)cos x ( 3 1)sin x

4 2 4 2
sin x cos x sin x cos x

    
     

 ( 3 1)cos x ( 3 1)sin x    4 2 sin x cos x  

 
( 3 1) ( 3 1)

cos x sin x
2 2 2 2

 
 2sin xcos x ,  น า 2 2  หารท้ัง 2 ข้าง 

   sin cos x cos sin x
12 12

 
  sin 2x   

 sin x sin 2x ,
12

 
  

 
 เมื่อ 0 x

2


   และ 0 2x    

 กรณีที่ 1 x 2x x
12 12

 
     

 กรณีที่ 2 
11

x 2x x
12 36

 
       

 จะได ้ 11
A ,

12 36

  
  
 

 

 และผลบวกของสมาชิกทั้งหมดใน 11 14 7 a
A

12 36 36 18 b

    
      

   2 2 2 2a b 7 18 373     
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43. ตอบ  8 

 วิธีท ำ  จาก  a b c   0  

 ยกก าลัง 2 สองข้าง   

    2(a b c)   20  

   2 2 2a b c 2ab 2bc 2ca 0       

   จาก 2 2 2a b c   1  

 จึงได้ว่า 1 2(ab bc ca)    0  

   ab bc ca   1

2
   

 ยกก าลัง 2 สองข้าง 

    2(ab bc ca)   
2

1

2

 
  
 

 

  2 2 2 1
(ab) (bc) (ca) 2(ab)(bc) 2(bc)(ca) 2(ca)(ab)

4
       

  2 2 2 1
(ab) (bc) (ca) 2abc(b c a)

4
       

 จาก (1)   2 2 2 2 2 2 1
a b b c c a (3)

4
     

 จาก (2) 2 2 2 2 2(a b c ) 1    

  4 4 4 2 2 2 2 2 2a b c 2a b 2b c 2c a 1       

  4 4 4 2 2 2 2 2 2a b c 2(a b b c c a ) 1       

 จาก (3) 4 4 4 1
a b c 2 1

4

 
    

 
 

    
4 4 4 1

a b c
2

     และจะได้ว่า 4 4 416(a b c ) 8    

 

 

 

 

 

 

 

 

(1) 

(2) 
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44. ตอบ  18 

 วิธีท ำ สมมติให้  1 2 3a a i a j a k    

  a i  1 2 3(a i a j a k) i     

   1 2 3a i i a j i a k i       

   2 30 a ( k) a j     

   2 3a k a j    

    2| a i |  2 2 2
2 3 2 3| a k a j | a a      

 ในท านองเดียวกัน จะได้ว่า 

     2| a j |  
2 2
1 3a a   

 และ 2| a k |  2 2
1 2a a   

  2 2 2| a i | | a j | | a k |      2 2 2 2 2 2
2 3 1 3 1 2a a a a a a       

    2 2 2
1 2 32(a a a )    

    22 | a |  

    22 (3)   

    18  
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45. ตอบ  1.2 

 วิธีท ำ จาก a c a b c d

b d a b c d

 
  

 
 

   
2 2

2 2

1 x 1 x 3

11 x 1 x

  


  
  จะได้ว่า 

   
2 2 2 2

2 2 2 2

( 1 x 1 x ) ( 1 x 1 x ) 3 1

3 1( 1 x 1 x ) ( 1 x 1 x )

       


      

 

   
2 21 x

2

 2

2 2

4 1 x
2

21 x 1 x


  

 

 

 ยกก ำลังสอง 2 ข้ำง 

2
2

2

1 x

1 x

 
 
  

2(2)  

   
2

2

1 x

1 x




 4  

    21 x  24 4x   

    25x  3  

    2x  
3 3 3

x ,
5 5 5

     

 ตรวจค าตอบแล้วพบว่าใช้ได้ท้ังคู่ 

     3 3
S ,

5 5

  
  
  

 

 และได้ว่า ผลบวกของก าลังสองของสมาชิกทั้งหมดใน  S 

2 2
3 3

5 5

   
        
   

 

     
3 3

5 5
   

     
6

1.2
5

   

 
 


