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1.	 ก�ำหนดให้	f	 =	{ (x, y) ∈ R × R /y		=		 5x + 4 }

	 	 		และ	g	=	{ (x, y) ∈ R × R /y		=		2	–	5x } 

	 แล้วค่ำของ	(gof–1)(x)	ตรงกับข้อใด

	 1.	 4	–	x2	 	 	 2.	 6	–	x2,	x	≥	0	

 3. x2	–	4,	x	≥	0	 	 	 4.	 14 – 25x

2.	 ก�ำหนดให้	f(x)	=	
3	–	5x

2
	และ	g–1(x)	=	

2x	+	1

3
 

	 แล้วค่ำของ	(gof–1)(4)	ตรงกับข้อใด

	 1.	 –3	 2.	 –2	 3.	 –1	 4.	 0

ติวสอบ เรื่อง ความสัมพันธ์ และฟังก์ชัน
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3.	 ก�ำหนดให้		f(x	–	2)	=	4	–	x		และ		g(–x)	=	2x	+	1	

	 แล้วค่ำของ	fog(x	+	1)	ตรงกับข้อใด

	 1.	 –2x	–	1	 2.	 –2x	+	1	 3.	 2x	+	3	 4.	 2x	+	5

4.	 ก�ำหนดให้		f(x)	=	3x	+	2		และ		g(x)	=	–|x	–	2|	+	1	

	 แล้วเรนจ์ของ	gof	ตรงกับข้อใด

	 1.	 [0,	∞)	 2.	 (–∞	,	0]	 3.	 (–∞	,	1]	 4.	 (–∞	,	–1]
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5.	 ก�ำหนดให้		(gof)(x)	=	–4x2	+	5		และ		g(x)	=	2x	–	1	

	 จงพิจำรณำข้อควำมต่อไปนี้

	 ก.	 f(x)	เป็นฟังก์ชันลดบน	(–∞	,	0)

	 ข.	 (fog)(x)	=	–8x2	+	8x	+	1

	 ข้อใดถูกต้อง

	 1.	 ก.	ถูก	แต่	ข.	ผิด		 	 2.	 ก.	ผิด	แต่	ข.	ถูก

	 3.	 ก.	ถูก	และ	ข.	ถูก	 	 4.	 ก.	ผิด	และ	ข.	ผิด

6.	 ก�ำหนด		f(x)	=	
3	–	x

x	+	2
		และ		g–1(x)	=	3	–	

1

x
 

	 แล้วค่ำของ	(gof)–1(1)	ตรงกับข้อใด

	 1.	 –
1

2
	 2.	 –

1

3
 3. 1 4. 

2

3
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7.	 ก�ำหนดให้		f(x)	=	 2 – 3x 		และ		g(x)	=		 x2 + 4  

	 พิจำรณำข้อควำมต่อไปนี้

	 ก.	 Dgof	=	(–∞	,	2]

	 ข.	 Rgof	=	[2,	∞)

	 ค.	 Dfog	=	R

	 ง.	 Rfog	=	[0,	 2 ]

	 ข้อควำมด้ำนบนนีถู้กต้องกี่ข้อควำม

	 1.	 1	 2.	 2	 3.	 3	 4.	 4
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8.	 ก�ำหนดให้		f(x)	=	5x	–	9		,	g(x)	=	4	–	3x		และ		h(x)	=	
x3	+	11

3
 

	 แล้วค่ำของ	((g	.	h–1)of)(2)	ตรงกับข้อใด

	 1.	 –2	 2.	 –1	 3.	 1	 4.	 2
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9.	 ก�ำหนดให้		f(x)	=	
x	–	1

x	+	4
		และ		g(x)	=	|x	–	2|	+	3	

	 ข้อใดต่อไปนีผ้ิด

	 1.	 (fog)(–1)	=	0.5

	 2.	 (f	–	g)(6)	=	–6.5

	 3.	 g	เป็นฟังก์ชันเพิ่มบน	(2,	∞)

 4. 
g

f–1
(1)	=	2
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10.	 ก�ำหนดให้		f(x	+	3)	=	2x	+	1		,	g(x)	=	
2

x
 

	 และ	h–1	=	f	.	g	แล้วค่ำของ	h(2	–	x)	ตรงกับข้อใด

 1. 
10

x	–	4
	 2.	

–10

x	+	4
 3. 

10

x	+	2
 4. 

–10

2	–	x
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11.	 ก�ำหนดให้	f	=	 (x, y) /y	=		 x2 – 1 		,	g	=	 (x, y) /y	=	
1

1 – x2   

	 และ	h	=	 (x, y) /y	=	
x	+	1

x	–	4
 

	 ข้อใดต่อไปนีถู้กต้อง

	 1.	 fog		=	 (x, y) /y	=	
x

1 – x2
	 2.	 Df–g	=	[1,	∞)

	 3.	 f(x)	เป็นฟังก์ชันเพิ่มบน	(1,	∞)

	 4.	 D f
h

 
=	(–∞	,	–1]	∪ [1, 4) ∪ (4, ∞)
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12.	 ร้ำนขำยขนมปังแห่งหนึ่งสำมำรถผลิตขนมปังได้ไม่เกินวันละ	60	ก้อน	โดยมีต้นทุนกำรผลิต

	 ขนมปังก้อนละ	20	บำท	และมีค่ำใช้จ่ำยประจ�ำคงที่	เช่น	ค่ำจ้ำงคนงำน	ค่ำเช่ำที่	

	 เท่ำกับ	1,600	บำทต่อวัน	ร้ำนแห่งนี้ตั้งรำคำขำยขนมปังก้อนละ	140	–	2x	บำท	

	 เมื่อ	x	แทนจ�ำนวนขนมปังที่ผลิตในแต่ละวัน	(ก้อน)	ร้ำนขำยขนมปังแห่งนี้ต้องผลิตขนมปัง

	 วันละกี่ก้อนจึงจะได้ก�ำไรสูงสุด

	 1.	 30	 2.	 40	 3.	 50	 4.	 60
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13.	 ชำยคนหนึ่งโยนลูกบอลขึ้นไปในอำกำศตำมแนวดิ่ง	ถ้ำควำมสูงจำกพื้นดินของลูกบอล

	 มีหน่วยเป็นฟุต	ซึ่งหำได้จำก	f(x)	=	3	+	2x	–	x2	เมื่อ	x	แทนระยะเวลำนับตั้งแต่เริ่ม

	 โยนลูกบอลมีหน่วยเป็นวินำที

	 พิจำรณำข้อควำมต่อไปนี้

	 ก.	 เมื่อเวลำผ่ำนไป	
1

2
	วินำที	ลูกบอลจะอยู่ที่จุดสูงที่สุดจำกพื้นดิน

	 ข.	 ลูกบอลจะสูงจำกพื้นดินได้สูงที่สุด	4	ฟุต

	 ค.	 เมื่อเวลำผ่ำนไป	2	วินำที	ลูกบอลจะอยู่สูงจำกพื้นดินในระดับเดียวกับเมื่อเริ่มต้นโยน

	 ง.	 เมื่อเวลำผ่ำนไป	3	วินำที	ลูกบอลจะตกถึงพื้นดิน

	 จำกข้อควำมข้ำงต้นมีข้อควำมทีถู่กต้องกี่ข้อควำม

	 1.	 1	 2.	 2	 3.	 3	 4.	 4
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14.	 นำย	ก.	เปิดหอพักให้บริกำรจ�ำนวน	50	ห้อง	โดยปัจจุบันมีผู้เช่ำเพียง	20	ห้อง	โดยคิด

	 ค่ำเช่ำห้องละ	2,000	บำทต่อเดือน	ถ้ำนำย	ก.	ลดค่ำเช่ำลงก็จะมีผู้เช่ำเพิ่มขึ้น	2	ห้อง

	 ต่อทุก	50	บำทที่ลดลง	แล้วนำย	ก.	ควรคิดค่ำเช่ำเดือนละเท่ำใด	เขำจึงจะมีรำยรับจำก

	 ค่ำเช่ำมำกที่สุด

	 1.	 1,000	 2.	 1,200	 3.	 1,250	 4.	 1,500
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ติวสอบ เรื่อง ภาคตัดกรวย

นิยาม 

พาราโบลา คอื เซตของจดุทัง้หมดในระนาบซึง่ห่างจากจดุทีต่รึงอยูก่บัทีจ่ดุหนึง่ และเส้นตรงทีต่รงึ

อยู่กับที่เส้นหนึ่งเป็นระยะเท่ากัน จุดที่ตรึงอยู่กับที ่คือ จุดโฟกัสของพาราโบลา

และเส้นตรงที่ตรึงอยู่กับที ่คือ เส้นไดเรกทริกซ์ (directrix)

พาราโบลา (parabola)

สมการพาราโบลารูปมาตรฐาน

P
A

c
v F

S
c

latus rectumdi

สรุป จากนิยามพาราโบลา   PF = ระยะจาก P ไปยัง di

		ระยะจำกจุดยอด	(v)	ไปยังจุดโฟกัส	(F)	=	c

 เลตัสเรกตัม (Latus rectum) คือ คอร์ดที่ตั้งฉาก

 กบัแกนของพาราโบลาและผ่านจดุโฟกสัของพาราโบลา

 ความยาวของเลตัสเรกตัม = |4c|

แกนสมมาตรขนานแกน y

แกนสมมาตรขนานแกน x

พาราโบลาเปิดตามแกน y

พาราโบลาเปิดตามแกน x

เมื่อจุดยอดอยู่ที่จุด  (h, k)  และ  c > 0

y

di
x

V(h,	k)

(x	–	h)2	=	+4c(y	–	k)

y

di

xV(h,	k)

(x	–	h)2	=	–4c(y	–	k)

di

y

x
V(h,	k)

(y	–	k)2	=	–4c(x	–	h)

di
y

xV(h,	k)

(y	–	k)2	=	+4c(x	–	h)
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วงรี (ellipse)

สมการวงรีในรูปมาตรฐาน

นิยาม

วงรี คือ เซตของจุดทั้งหมดในระนาบ ซ่ึงผลบวกของระยะทางจากจุดใดๆ ในเซตนี้ไปยัง

จดุทีต่รงึอยูท่ีก่บัสองจดุทีม่ค่ีาคงตวัเสมอ โดยค่าคงตวันีต้้องมากกว่าระยะห่างระหว่างจดุทีต่รงึ

อยูกั่บทีท่ัง้ 2 จุดเสมอ และจะเรียกจุดที่ตรึงอยู่กับที่สองจุดว่า จุดโฟกัสของวงรี

y

x

P(x, y)
latus rectum

B2

V2 F1F2 V1Cc
a

b
B1

สรุป จากนิยามของวงร ี  PF1 + PF2 = 2a 

	แกนเอกยำว	=	2a	

	แกนโทยำว	=	2b

	ควำมสัมพันธ์ระหว่ำง	a,	b	และ	c

	 คือ			a2 = b2 + c2

	ควำมยำวเลตัสเรกตัม	=	2b
2

a

จุดศูนย์กลางที่จุด (h, k)

y

xab

c

a

c
b

F1

F1
F2

F2
(h,k)

y

x

สมการวงรีรูปมาตรฐาน

(x – h)2

a2
(y – k)2

b2+ = 1 (x – h)2

b2
(y – k)2

a2+ = 1

(h,k)
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ไฮเพอร์โบลา (hyperbola)

สมการไฮเพอร์โบลารูปมาตรฐาน

สรุป จากนิยามของไฮเพอร์โบลา   |PF1 – PF2| = 2a 

	แกนตำมขวำงยำว	=	2a	

	แกนสังยุคยำว	=	2b

	ควำมสัมพันธ์ระหว่ำง	a,	b	และ	c

	 คือ			c2 = a2 + b2

	ควำมยำวเลตัสเรกตัม	=	2b
2

a

นิยาม 

ไฮเพอร์โบลา คือ เซตของจุดทั้งหมดในระนาบซึ่งผลต่างของระยะจากจุดใดๆ 

ไปยังจุดที่ตรึงอยู่กับที่ทั้งสองจุดมีค่าคงตัวเสมอ โดยเรียกจุดที่ตรึงอยู่กับที่ทั้งสองจุดนี้ว่า 

จุดโฟกัสของไฮเพอร์โบลา

y

x

กิ่ง (branch)

P(x, y)

F2 F1V2 V1

B1

B2

ac
b

C

latus rectum

Asymptotes

จุดศูนย์กลางที่จุด (h, k)

y y

x x
(h,k) (h,k)F1

F1

F2

F2

b
ba

a

c

c

สมการไฮเพอร์โบลารูปมาตรฐาน

สมการเส้นก�ากับ(Asymptotes)

(x – h)2

a2
(y – k)2

b2– = 1 (y – k)2

a2
(x – h)2

b2– = 1

y – k = ±    (x – h)a
by – k = ±     (x – h)b

a

ลู่	yลู่	x
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15.	 ถ้ำพำรำโบลำรูปหนึ่งมีจุดยอดอยู่ที่จุด	(2,	3)	โดยที่แกนของพำรำโบลำขนำนแกน	Y	

	 และพำรำโบลำรูปนี้ผ่ำนจุด	(4,	5)	แล้วสมกำรเส้นไดเรกทริกซ์ของพำรำโบลำตรงกับข้อใดต่อไปนี้

	 1.		 x	=	3
2

 

	 2.		 x	=	 5
2

 

	 3.	 y	=	3
2

 

	 4.	 y	=	2	

	 5.	 y	=	 5
2
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16.	 สมกำรของวงรีมีโฟกัสอยู่ที่จุด	(–3,	0)	และ	(3,	0)	โดยมีผลบวกของระยะทำงจำกจุดใดๆ	บนวงรี

	 ไปยังจุดโฟกัสทั้งสองเท่ำกับ	10	หน่วย	ตรงกับข้อใดต่อไปนี้

	 1.	 16x2	+	25y2	+	400	=	0

	 2.	 16x2	+	25y2	–	400	=	0	

	 3.	 9x2	+	25y2	+	225	=	0

	 4.	 9x2	+	25y2	–	225	=	0

	 5.	 25x2	+	9y2	+	225	=	0
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17.	 ให้วงรีรูปหนึ่งมีแกนเอกขนำนแกน	Y	และมีแกนโทยำวเท่ำกับควำมยำวเลตัสเรกตัมของพำรำโบลำ

	 ทีม่สีมกำรเป็น	y2	–	6x	+	6y	+	15	=	0	ถ้ำวงรีมจีดุศนูย์กลำงอยูท่ีจ่ดุยอดของพำรำโบลำและผ่ำนจดุ	(1,	2) 

	 แล้วข้อใดต่อไปนี้คือสมกำรของวงรี

 1. (x	+	1)2
9

	+	(y	+	3)
2

25
	=	1

	 2.	 (x	+	1)2
36

	+	(y	+	3)
2

9
	=	1	

 3. (x	–	1)2
9

	+	(y	+	3)
2

25
	=	1

 4. (x	–	1)2
25

	+	(y	+	3)
2

16
	=	1

	 5.	 (x	–	1)2
9

	+	 (y	–	3)
2

36
	=	1
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18.	 สมกำรพำรำโบลำที่มีจุดยอดอยู่ที่จุดศูนย์กลำงของวงรีที่มีสมกำรเป็น

		 16x2	+	25y2	–	64x	+	50y	–	311	=	0

	 และมีจุดโฟกัสอยู่ที่จุด	(2,	1)	ตรงกับข้อใดต่อไปนี้

 1. y2	–	4x	+	8y	–	14	=	0

	 2.	 y2	–	4x	–	8y	–	4	=	0	

 3. x2	–	4x	+	8y	+	12	=	0

 4. x2	+	2x	+	8y	–	15	=	0

	 5.	 x2	–	4x	–	8y	–	4	=	0
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19.	 ก�ำหนดให้	H	เป็นไฮเพอร์โบลำซึ่งผลต่ำงของระยะทำงจำกจุดใดๆ	บนไฮเพอร์โบลำ

	 ไปยังจุด	(–4,	3)	และ	(4,	3)	มีค่ำคงที่เท่ำกับ	6	หน่วย	พิจำรณำข้อควำมต่อไปนี้

	 	 (ก)	 สมกำรไฮเพอร์โบลำ	H	คือ	7x2	–	9(y	–	3)2	=	63

	 	 (ข)	 เส้นก�ำกับ	(asymptotes)	ของไฮเพอร์โบลำทั้งสองเส้นตัดกันที่จุด	(0,	3)

	 	 (ค)	 แกนสังยุคของไฮเพอร์โบลำยำวเท่ำกับ	 14 	หน่วย

	 	 (ง)	 จุดยอดของไฮเพอร์โบลำ	คือ	(3,	1)	และ	(3,	–1)

	 จ�ำนวนข้อควำมที่ถูกต้องมีทั้งหมดกี่ข้อควำม

	 1.	 0	(ไม่มีข้อควำมใดถูกต้อง)

	 2.	 1

	 3.	 2

 4. 3

	 5.	 4
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20.	 ก�ำหนดให้เส้นตรง	5x	–	4y	–	15	=	0	และ	x	+	y	=	12	ตัดกันที่จุด	A

	 ถ้ำไฮเพอร์โบลำที่มีสมกำรเป็น	4y2	–	9x2	+	18x	–	16y	=	29

	 มีจุดยอดอยู่ที่จุด	B	และจุด	C	แล้วพื้นที่รูปสำมเหลี่ยม	ABC	มีค่ำเท่ำกับเท่ำใด	
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21.	 ก�ำหนดให้จุด	F	เป็นจุดโฟกัสของไฮเพอร์โบลำ	6x2	–	10y2	–	12x	–	40y	–	94	=	0			

	 ที่อยู่ในควอดรันต์	(quadrant)	ที่	4	ถ้ำพำรำโบลำรูปหนึ่งมีจุดยอดอยู่ที่	F	

	 และมีแกนสังยุคของไฮเพอร์โบลำเป็นเส้นไดเรกทริกซ์	แล้วสมกำรพำรำโบลำตรงกับข้อใดต่อไปนี้

 1. y2	+	4y	–	4x	–	9	=	0

	 2.	 y2	+	4y	–	16x	+	84	=	0

 3. y2	+	4y	–	16x	–	44	=	0

 4. x2	–	6x	–	4y	–	7	=	0

	 5.	 x2	–	6x	–	4y	+	1	=	0




